Nagra uppgifter om lite blandade ekvationer och problemlésning med
komplexa tal

Los ekvationerna

a) z2+4=0

b) z2—4z+8=0

c) 2z2+12z+50 =10
d) z3—10z%2+34z=0

Los uppgiften ifrdn gamla NP nedan.
Uppgiftor 4 (1662)
1/0

For vissa komplexa tal = (z#0) géller att Rez=4-Im=
Ge exempel pa ett sadant tal. Endast svar fordras

Los ekvationerna
a) z+ 6z =21-10i
b)2z—3zZ+6i=—-4+1i

c)-=4+2i

N | =

Los uppgiften ifran gamla NP nedan.

Uppgiftnr 6 (1477)

1/0, 2/0, 2/0
Im z A
Z4

For de komplexa talen =, och =, som &r

markerade 1 figuren géller att :1‘ =10 och

Imz, =4 /

2 2
30°7 y/ _
Re z

Uppgiften kan inte lI6sas genom matning i figuren.

a)  Bestdm z; pa polér form.

b) Bestdm z, pa polar form.

c¢) Berdkna -1 och svara pa formen a + bi

-9



Figuren till hoger visar ett antal punkter
som tillsammans utgor en fyra inritade i ett
komplext talplan.

Rita i de tomma figurerna nedan resultatet
av punkterna efter berakningen
nedanfor figuren.

a) z b) z-i

Los uppgiften ifran gamla NP nedan.
I figuren finns information om de komplexa talen =, och =,

Bestim z om = -z, = z,. Svara pa formen = =a + bi

Im z

Re z

v

3

LOs uppgiften ifran gamla NP nedan.

Bestiam - da ‘z ‘ =4 och Rez=-Im=:

LOs uppgiften ifran gamla NP nedan.

Talet = ligger pa den linje som markerats i det komplexa talplanet nedan.

Vilka vérden kan realdelen for =* anta?

N

! 1 » Rez

T T Lt

-1 1

Los uppgiften ifran gamla NP nedan.

T
z=24dx+—1 och x>0
vx

Visaatt z-2>4 da

~ | N

(3p)

(

(3p)

3p)



Facit - Nagra uppgifter om lite blandade ekvationer och problemlésning med
komplexa tal

Los ekvationerna

a) z==2i
b) z=2+2i
c) z=-3+4i

d) Borja med att bryta ut z.
z-(z2—10z+34) =0
Nollproduktstank ger sedan
z,=0
Zy3 =5 3i

Realdelen ska vara 4 ganger sa stor som imaginardelen, dvs t.ex

8+ 2ieller1+4i.

Skriv talet z som z = a + bi och dess konjugat som Z = a — bi

a) (a+bi)+6(a—bi) =21-10i
7a — 5bi = 21 — 10i
L6s realdelsekvationen for sig och imaginardelsekvationen for sig,
7a = 21 och =5b = —10

Dettagerz =3 — 2i

b) 2(a+bi)—3(a—bi)+6i=—-4+1
—a+5bi+6i=—-4+i
—a+ (5b+6)i=—4+1i
—a=—-4och5h+6=1

Dettagerz=4—1i

1

(a—bi)
1

(4+21)

=44 2i

c)

=a—bi

Forlang med konjugatet vid divisionen,
4-21

@iz * 7 b
. a—bi
20

02—-01li=a—bi

Dettagerz = 0,2 4+ 0,1i



i och x>0

A,

==2Jx+

Visaatt z-Z>4 da

Uppgiftur 6 (1477)

a) b) )
arg(z;) = 60° CF s 5 10 % e 5 i
gl |2 == 20;8 _—=§(cos(60 —150%) +isin(60° —150%))
2, =10(cos 60° +1sin 60°) = 3 o i w2
z, =8(cos150° +1sin150°%)
. A |
SVAR: - =10 60° + 60° 2 ik c L=
T L ,
Im Im Im
3 3 3
2 2| 2|
Re Re Re
3 2 1 1 2 3 3 -2 1 1 2 3 3 2 1 1 2 3
=2| H 2| 2|
-3 3 3
-4 -4 -4
a) z b) z-i z
o <
i

z=(2,90°) = 2i (Utga fran att z; artalet z; = (1,v) Da blirz, = (2, v + 90°))

(Se fullstandig 16sning pa http://www.thelberg.com/ma4 - uppgift 49 )

4 9 13. Max 3p

Redovisad godtagbar metod +1p
med ett korrekt vdrde pa = +1p
med ytterligare ett korrekt virde pa z (£ (\/Ig —+/81) eller polir form) +1p

Los uppgiften ifran gamla NP nedan.

Korrekt ansats (tex. z> = (a+2i)?)

+ 1p
med identifiering av Re =* (a2 —4) +1p
med korrekt svar (Re 2> —4) +1p

Se en mer ldsbar version av |8sningen pa http://www.thelberg.com/ma4 - uppgift 47 )
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